‘ EXAMEN DICIEMBRE 1998 I

EJERCICIO (2 PUNTOS)

Sea el endomorfismo f:R3 > R3 tal que f(x;y;2)=(y—2z;x + 2;y — x).

1) ¢Es "f" un isomorfismo?. Calcule ker.f e Img.f.

2) Determine la matriz "A" asociada a "f" y clasifique la forma cuadratica asociada a
dicha matriz. Escriba la expresiones polinémica y ica de la forma
cuadratica; determine la matriz de paso ortogonal.

3) Clasifique la forma cuadratica restringida al subespi I mado por el vector

nulo y los autovectores asociados al autovalor A =2 dmatriz "A".
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Sea la funciéon f(x;y) =

1) Determine su dominio de definicién.
2) Calcule el limite de "f" en el punto (0;

3) Si se define £(0;1)=0, calcule £ (0;

4) Calcule las derivadas parciales de "M n punto genérico de su dominio.

Solucion
1) Es Dom.f ={(x;y) € R2 {(0;1)}.

}_
2) Es: li S Jdn(x+v)=0
) (xm)@ \/XZ +(y—1)2 ( y>T

El factor esta acotado: 2 <1,V (x;y)#(0;1)
J %2 VX2 +(y—1)2
r Ln (x +y) tiene limite 0 en el punto (0:1)
0.Ln(1+6) 0
£(0;1 £(0;1+0)—£(0;1 J02 + 02
3 SO _ o EOI+O) O V0246 = lim. 0=0
dy 0— 0 0 0—0 0 0— 0

4) Aplica la reglas de derivacion en un punto (x;y) # (0;1) y tal que x +y>0.
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TEORIA (2 PUNTOS)

Enunciar y demostrar el teorema fundamental de la diagonalizacion.

TEORIA (1'5 PUNTOS)

Sea £:DCR2H>R tal que f(x;y)>k, V (x;y)€D, siendo "k" una constante
positiva. Demostrar que si "f" tiene limite "L" en el punto (a;b), entonces "1/f"

tiene limite "1/1L." en dicho punto.

TEORIA (1 PUNTO)

Sean "A" y "B" matrices semejantes. Justificando la respucgtayggsponde:

3) ¢Son semejantes A2y B2? 0
L 4
D=

EJERCICIO (1 PUNTO)

Sea "A" una matriz regular; sea la matriz partici

:| . Calcule D1,

Solucion Q

Siendo D1 = l:}Zi }1, al exigir que = l:(l) (I)i| resulta D-1 = [Ao—l _II}
A _[1 0
5 o -0 -

AY+AT] I O]:>

Y [Tlo 1
Az=1)  [X=0
AT =0 =—
TVZ=A1[7
T=1
0 I
-1
=D —|:A_1 I:|
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